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I p-valuace
Pro kazdé n € Z, n # 0, je vp(n) unikatni celé nezaporné Cislo
splriujici:
n=p*"m  mez ptm

Jestlize x = g € Q\ {0}, a,be Z, (a b) =1, potom definujeme:

Vo(X) = Vp(@) — Va(b).

Pro nulu definujeme: v(0) = oo.



I p-valuace
Pro kazdé n € Z, n # 0, je vp(n) unikatni celé nezaporné Cislo
splriujici:
n=p*"m  mez ptm

Jestlize x = g € Q\ {0}, a,be Z, (a b) =1, potom definujeme:

Vo(X) = Vp(@) — Va(b).

Pro nulu definujeme: v(0) = oo.

Priklady:
m v3(54) =v3(27-2) =3
m v,(101)=0

B Vs(i5s) = —3



I p-adicka absolutni hodnota

Pro kazdé nenulové x € Q definujeme jeho p-adickou absolutni
hodnotu jako:
|X|p = p~ o).

Pokud x = 0, pak |x|p = 0.
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I p-adicka absolutni hodnota

Pro kazdé nenulové x € Q definujeme jeho p-adickou absolutni
hodnotu jako:
|X|p = p~ o).

Pokud x = 0, pak |x|p = 0.

p-adicka metrika: |x — y|p

Priklady:
m|4-—55=1
m (101 — 1|5 =572
m(2-_3;=7
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Co jsou to reédlna cisla?
Realna Cisla jsou zUplnénim racionalnich Cisel
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Téleso p-adickych Cisel - Qp
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I Realna vs p-adicka Cisla

VSechny prvky R mizeme zapsat jako:

> a,10™", ze€Z, a,€{0,1,...,9}
=4

VSechny prvky Q, mizeme zapsat jako:

Zanpna Z€Z7 an€{0717p_1}

n=z
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I p-adicka Cisla

m 3islo127vQs:2-59+0-5'"+0-52+1.5°
mCislo P vQa1-37T+1.304+2.3"+1.32
m Cislo —1 v Qs:

(-1)+1=0
> a3"+1=0

1 :22-3”:2+2-3+2-32+2.33...
n=0

m V Qp lezi (p — 1)-ni odmocniny z jedné



I Priklad

Jak napigeme ¢islo £ v Qs?



I Vizualizace Qp









I Vyuziti p-adickych Cisel

Ostrowskeého véta:
KaZda netrivialni absolutni hodnota na Q je ekvivalentni s | |
nebo s | |p, pro néjaké prvocislo p.



I Vyuziti p-adickych Cisel

Ostrowskeého véta:
KaZda netrivialni absolutni hodnota na Q je ekvivalentni s | |
nebo s | |p, pro néjaké prvocislo p.

Lagrangeova véta o Ctyrech ctvercich:
Kazdé prirozené Cislo jde napsat jako soucet CtyF druhych
mocnin celych Cisel.



Dekuji za pozornost



